
         

 

Varianta 40 
 
Subiectul I. 
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b)  1. 
c)  Distana de la punctul  E  la dreapta dat este egal cu  3.  
d)  1=z . 
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Subiectul II. 
1. 
a)  38510...21 222 =+++ . 
b) 10=n . 
c)  0321 =++ xxx . 
d)  3 submulimi cu dou  elemente. 
e)  Evident. 
 
2.   
a)  ( ) e1 =f . 

b)  ( ) ( )1+=′ xexf x ,  R∈∀ x  
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d)  Aria c utat  este  1=A . 
 
e)  Exist  un punct de inflexiune al graficului funciei  f. 
 
Subiectul III. 
a)  ( ) 1det −=A . 

b)  2A 
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c)  Se arat prin calcul direct. 

d)  ( )nAdet ( )( )nAdet= ( )n1−= ,  *N∈n . 
e)  Se demonstraz prin inducie. 

 

            

 



         

 

f)  Din punctul e)  obinem   ( ) 
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11 −=−⋅ +− ,  

*N∈∀ n . 

Din ipotez  avem c  *N∈∀ k ,  11 −+ += kkk fff  
Înlocuind pe rând  k  cu fiecare din numerele  1, 2, ..., 1+n   în relaia de recuren din 
enun i adunând egalitile ob inute, deducem:  1... 221 −=+++ +nn ffff ,  *N∈n . 

g)  Pentru  1=n  ob inem  ( ) 01det <−=A . 

Pentru  { }1\*N∈n ,  avem: 

( )nAAA +++ ...det 2
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  i folosind punctul  f)  

ob inem  ( )nAAA +++ ...det 2 ( ) 0121 1
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Subiectul IV. 

a)  0)0( =f   i  
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b)  { } { }2xx ≥   ⇔ { } { }( ) 01 ≤−⋅ xx ,  adevrat, deoarece  { } [ )1,0∈x , R∈∀ x . 

c)  Dac   )1,0[∈x ,  atunci  { } xx = ,  a adar  2)( xxxf −= . 

d)  Se folosete faptul c   R∈∀ x , avem:  { } { }xx =+1 . 

e)  Deoarece  f  este continu pe  [ )1,0 ,  este periodic de perioad  1,  iar ( )1)0( ff = ,  
rezult  c   f  este continu pe  R . 

f)  ∫
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)( dxxf ( )fA Γ= ,  unde  fΓ   este subgraficul funciei  f  pe intervalul  [ ]1,0 ,  deci 

( )fA Γ  este jumtate din aria cercului de ecuaie  22 xxy −= . 

Ob inem  =∫
1

0

)( dxxf ( )
2

2

1

2

1







⋅π=ΓfA
8

π= . 

g)  Pentru orice  Z∈k ,  efectuând schimbarea de variabil  ykx =− ,  obinem: 
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